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EXERcCICE 1
Relation de Chasles (2 points)

1) Avec larelation de Chasles,ona: 2) Demémeona:

— —
u=AB —-AC -CB +BD v =AC +2CB +BA
=AB +CA +BC +BD =AC +CB +CB +BA
=AB +BC +CA +BD =AC +CB +BA +CB
_— = —_— =
=AA +BB =AA +CB
—> —
=BD =CB
ExERrcicE 2
Colinéarité (3 points)

1) On ala figure suivante :

B C

2) On a a l'aide de la relation de Chasles et des définitions aiessp

— — —
MN = MA + AN NC =NC +CP
— — — —
=-AM + AN =-CN +CP
1— 22— 1— 1—
= —§AB + éAC = —§CA + éBC
1 1 1
= =Al —BA + =A
3 C + 3 + 3 C
1— 22—
=——AB + =AC
3° T3

_  —
Onadonc: MN =NP

3) Le point N est donc le milieu de [MP]

EXERCICE 3
Orthogonalité (4 points)
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CORRECTION DU CONTROLE DE MATHEMATIQUES

, —_— =
1) On calcule les coordonnées des vecté@Bset Cl
— —>
AB =(-6;-6) et Cl =(4;-4)
— —> -6
On calcule : de#®B ,Cl) = |—6 _41 =24+24=148

Comme le déterminant est non nul, les vectés et CI ne sont pas colinéaires et
donc les droites (AB) et (Cl) ne sont pas paralleles. Ellesdont concourantes.

—> —>
2) On calcule les coordonnéesAE et IB :
— —>
Al =(-3;-3) et IB =(-3;-3)

Onadoncl = IB donc | est le milieu de [AB].
3) On calcule les longueurs de AC et BC :

AC = y/(-5-22+(6-52= V49+ 1= V50=5V2
BC= (-5+42+ (6+12= V1+49= V50=5V?2

Le triangle ABC est alors isocéle en C. Comme | est le milieu de [ABfiroite (CI)
est la médiane mais aussi la hauteur issue de C du triangle A&Cdioites (Cl) et
(AB) sont donc orthogonales.

EXERCICE 4
Alignement et parallélisme (3 points)
, _— >

1) On calcule les coordonnées des vecteusB et AC
—> —_—
AB =(8;5) et AC =(16;10)

— — —_—  — L.
On observe que :AC = 2AB . Les vecteuAB et AC sont donc colinéaires et donc
les points A, B et C sont alignes.

, —_— =
2) On calcule les coordonnées des vectéBset CD

— —
AB =(-6;15) et CD =(4;-10)

— = '—6 4

On calcule : de#B ,CD) 15 _10' =60-60=0

—
Le déterminant est nul, donc les vecteB et ﬁ) sont colinéaires et donc les
droites (AB) et (CD) sont paralléles.

EXERCICE 5

Résolution analytique (8 points)

1) Cffigure
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CORRECTION DU CONTROLE DE MATHEMATIQUES

2) a) On pose D y). Pour que ABDC soit un parallélogramme, on doit avoir :
AB =CD o [3)=(**2
6 y-2

En identifiant chaque coordonnée, on obtient :

X+2=3 x=1
=3 on a donc D(1;8).
y—-2=06 y=38

b) Ona:

AB = /(6-32+(3+3)2=V9+36= V45=35
AC = (-1-3)2+(2+ 32 = V25+ 25= V50=5V?2

Comme AB+AC, deux cbtés consécutifs de ABDC ne sont pas de méme longueur.
ABDC n’est pas un losange.

3) a) On pose G(Y). D'apres la relation vectorielle on a :

GA +GB +GC =0 En identifiant chaque coordonnée, on a:
523650+ (52 lo i
—3-y) 3~y 2=y} \0 {7—3x:0 *=3

7 — 3X _ 0 2_3v=0 2
23)=) 'z
72
@ - =
nac{s’s
6-2) 2 3-2 1
ol 2 | B 2 | 2
b) Ona: I= 32|75 et J= 3.9|" 1
2 2 2 2
Z_3 _2 2-3 -1
Ona: AG =|3 —| 3| et A= =
2 ' _23_11 _§+3_1_1
3" 3 2 2
2 1
— - |73 7[_ 2 11 11 11 11 _
detQA\G,AI)— E_ E_—§X7+§__§+§_O
3 2

Le détermiant est nul donc les vected& et Al sont colinéaires et donc les
points A, G et | sont alignés.

7 11 1 11
— -6 - Z_6 _=
a3 1 3 57 | 2 |l 2
d) Ona: BG = = et BJ = =
2 3 7 1 3 7
3 3 2 2

— —> _— = .,
On observe que : BG = 2BJ, donc les vecteuBG etBJ sont colinéaires et
donc les points B, G et J sont alignés.
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CORRECTION DU CONTROLE DE MATHEMATIQUES

e) G est alors l'intersection des droites (Al) et (AJ) médmissues respectivement
de A et B du triangle ABC. Le points G est donc le centre de gralitériangle

ABC.
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