CHAPITRE 1 : LES NOMBRES COMPLEXES | LE POINT DE VUE ALGEBRIQUE 17 octoBre 2020

Devoir de mathématigues
A rendre le jevdi S nvovembre 2020

ExXERcICE 1
Forme algébrique (4 points)
Ecrire les complexes suivants sous forme algébrique :
1 \? 2 5i
=—- 3) z=—F% + —
1)2—(1_i) ) 2= 35 T 5
3+ 10i 1-i 2
2)z=2 - 4) 2= — + —
) - 4 -4 ) 3+1 * 1-1
EXERCICE 2
Ensemble de points (3 points)
z+1
Pour tout complexe # —1, on pose :Z = ——.
Z+1
Déterminer 'ensemble des point Bitel que :
1) le nombreZ soit réel.
2) le nombreZ soit imaginaire pur.
3) Tracer ces deux ensembles de points dans le plan commef)e,(V)) .
EXERCICE 3
(4 points)

Equation dansC
Résoudre les équations suivantes dan®n donnera la solution sous forme algébrique.

1) -2iz=3z+1 3) Z2-4z+8=0
z—-i 3+z

2) ——— = e

) 7=@-n 9 3572

EXERCICE 4

Equation du second degré a cdicients complexes (2 points)
Soit I'équation (E) : 2+ 2iz-2=0

1) Développer (z+i)?.

2) En déduire que I'équation (E) est équivalente &+ {)°-1=0

3) Déterminer alors les solutions de (E).
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EXERCICE 5

Factorisation d’'un polynéme (3 points)

On considére I'équation (E)Z* + 222 —z- 2= 0.

1) Donner une solution évidente de (E).

2) Déterminemetbtelsque: 2 +228 -z-2=(Z+az+b)(Z+az+1).

3) Résoudre I'équation (E) dans

EXERCICE 6

Suite dansC (4 points)
=1

Soit la suite de nombres complexeg) [définie dandY par : 1 2.
Zne1 = ézn + §|

Soit (u,) la suite définie suN par : u, = z, —i.

1) Exprimeru,,; en fonction deu,. En déduire la nature de).

2) Détermine, puisz, en fonction den.

3) Déterminetu,| puis donne[]_)li(glunl.

4) Soit les points A} et Mn(z,). Que représentel,| pour les points A et M?
Conjecturer la position du point Morsquen est grand.
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