CHAPITRE 1 ET 2 : LES NOMBRES COMPLEXES 25NoveEMBRE 2020

Covtréle de MA.tké.MAticLue.s

Jevdi 25 vovembre 2020

EXERrcICE 1
Equation (3 points)
Soit f(2) =2 - 62>+ 2322 - 34z+ 26 avec ze C.

1) Montrer que: f(2) = (ZZ-4z+13)Z -2z + 2)

2) Résoudre alord(2) = 0 dansC.

EXERCICE 2
Ensemble de points (4 points)

1) Déterminer puis représenter les ensembles des pom)ttél¢ que :
(unité graphique 1cm sur les deux axes)

a)|z-2i|=3 b) |z-3-4i|=|z+2+1]

, Z
2) Pour tout complexe # i, on poseZ = -

Déterminer 'ensemble des points Blfel queZ soit réel.

EXERCICE 3
Formes d’'un nombre complexe (5 points)
Soit deux nombres complexesetz tels que : z = 4N2e% et z=-1-iV3

1) Déterminer la forme algébrique dge

2) Déterminer les formes trigonométrique et exponentidiz,

3) En déduire les formes algébrique et exponentiell%de

5n

12
5) Deux modelesy etm, de calculatrice donnent :

. Cos@—ﬂ et . Cosy—u
M S =73 M- COSp=77

Est-ce contradictoire ?

4) En déduire les valeurs de c% et sin

EXERCICE 4
Suite de nombres complexes (8 points)

Le plan complexe est muni d’'un repere orthonormé directROV)) .
On considére la suite de nombres complexzgsdéfinie par :
Zo = 0 et pour tout entier naturel : z,,; = (1 +1i)z, — 1.
Pour tout entier naturel, on note A, le point d’dfixe z, et B le point d’'dfixe zz = 1.
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CONTROLE DE MATHEMATIQUES

1) a) Montrer quez; = —i etquez = 1-2i puis calculeiz.

. - —
b) Placer les points B, AA;etAzdans(Qu, v).

(unité graphigue 1 cm sur les deux axes)

Z -2
c) Calculer =2

- Quelle est la nature du triangle BA,. Justifier.
— 4l

2) Pour tout entier naturel, on poseau, = |z, — 1.

a) Démontrer que la suitg, est géométrique dont on donnera la raison et le premier
terme.

b) Déterminer a partir de quel entier naturella distance BA est strictement supé-
rieure a 1 000. On détaillera la démarche choisie.
3) a) Déterminer la forme exponentielle du nombre complexe.1
b) Démontrer par récurrence que pour tout entier naiyrell — (\/ﬁ)n é u
c) Le point Ao appartient-il a 'axe des abscisses ? Justifier.
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