EXERCICES 3juin 2014

Révision : fonetions
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Exercice 1

1+Inx

Soit la fonctionf définie sur ]0:+oco par: f(X) = 2

1) a) Etudier la limite d&f en 0. Que peut-on en déduire ?

b) Etudier la limite def en+co. Que peut-on en déduire ?
2) Montrer que la fonction dérivég de la fonctionf peut s’écrire sous la forme :
-1-2Inx

()= —;

3) a) Etudier le signe d&
b) Dresser le tableau de variation de la fonctfon

4) Tracer I'allure de la courb#; de la fonctionf.

. e —-2—1In
5) a) Montrer que la fonctio définie sur J0#oo[ par : F(X) = TX est une

primitive de la fonctionf.
b) Calculer la valeur exacte puis donner une valeur appraminéentiéme de I'aire/

deélimitée pars;, 'axe des abscisses, et les droites d’équatica 7 et x=2.
e

EXERCICE 2
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Soit f la fonction définie sur l'intervalle [Ofoo[ par : f(X) = xe™.
On note%’ la courbe représentative dedans un repére orthogonal.

Partie A

1) On notef’ la fonction dérivée de la fonctioh sur l'intervalle [0;+oo[.

Pour tout réek de I'intervalle [0;+co[, calculer f’(x). En déduire les variations de la
fonction f sur l'intervalle [0;+co].

2) Déterminer la limite de la fonctiof en+co. Quelle interprétation graphique peut-on
faire de ce résultat ?

PartieB

Soit &7 la fonction définie sur I'intervalle [Ofoo[ de la fagon suivante : pour tout réel
de l'intervalle [0;+oo[, 27 (t) est I'aire, en unités d’aire, du domaine délimité par 'des
abscisses, la courls# et les droites d’équationg = 0 et x =t.

1) Déterminer le sens de variation de la fonctigh

2) On admet que I'aire du domaine délimité par la cougbet 'axe des abscisses est
€gale a 1 unité d’aire. Que peut-on en déduire pour la fome#d?
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3) Oncherche a prouver I'existence d’'un nombre aéell que la droite d’équatiorx = «
partage le domaine compris entre I'axe des abscisses etithec@’, en deux parties
de méme aire, et a trouver une valeur approchée de ce réel.

a) Démontrer que I'équationy (t) = % admet une unique solution sur l'intervalle
[0; +oo].

b) Sur le graphique fourni en annexe (a rendre avec la copig)tgacées la courbe
%, ainsi que la courbE représentant la fonctiaw.
Sur le graphique de I'annexe, identifier les courl#egt I', puis tracer la droite

d’équationy = > En déduire une valeur approchée du réel
Hachurer le domaine correspondai(@).
4) On définit la fonctiorg sur I'intervalle [0;+oo[ par g(x) = (X + 1)e*.
a) On notay’ la fonction dérivée de la fonctiogsur I'intervalle [0;+ool.
Pour tout réek de I'intervalle [0;+co[, calculerg’(X).
b) En déduire, pour tout réede I'intervalle [0;+oo[, une expression de/(t).
c) Calculer une valeur approchée a4 pres des (6).
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Questions

1) Définition de I'intégrale d’une fonctioh continue positive surg; b].

2) Citer le théoreme fondamental de I'intégration. Commedélmontre-t-on dans le cas
d’une fonction croissante ?

3) Définition d’'une primitive d’'une fonctiori sur un intervalle I.

4) Quelle est la condition siwsante a I'existence de primitive. Comment le démontre-t-on
pour un intervalle fermég] b] ?

5) Primitives des fonctions élémentaires, et regles djirgtton.

6) Comment calcule-t-on l'intégrale d’'une fonction congraur un intervalled; b]
7) Propriétés algébrique de I'intégrale. Intégrales agatiés.

8) Valeur moyenne d’une fonction continue sur un intervitd].
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