CHAPITRE 5 : FONCTION EXPONENTIELLE 31 Mmars 2023

Correction covtréle de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Do luwdi 20 mars 2023

Exercice 1
QCM (5 points)
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3) Réponse ¢ On passe de I'expression de gauche a celle de droite eradivpsire*
qui doit donc étre positif.

2) Réponsed 2+

4) Réponse b: K'(X)=-2e2*<0 et g(X)=-€e*<0, les fonctionk etg sont décrois-
santes, elles correspondent aux couftest ¢>. De plusk’(x) < g'(x) donc la fonction
k décroit plus vite qug et donc la courbe représent&ast la courbés,.
5) Réponse by f'(X)=1le¥+xe¥=(1+x)e* = f'(1)=2e et f(1)=e
L'équation de la tangente en 1 est :
y=1QDXx-1)+f(1l) ©® y=26(x-1)+e & y=2ex—-e

EXERCICE 2

Equations et inéquations (4 points)

Daer=e "85 _2-10 x¥=4o x=20Uux=-2¢c S={-2:2

b) On pose X = & avec X > 0, I'équation devient :X? + 2X — 3 = 0.
X1 = 1racine évidenteP = -3 X, = -3 < 0 (non retenu).
Onrevientax: €=1 © x=0, dou S ={0}.

2)a)e*-1<0 & e <€ g 2x<0 o x<0 o S=]-o0; 0

b) e -e*1>0 & &> el " oxzx+l o x>1 e S=[1;+c].

EXERCICE 3
Fonction (5 points)

1) a) f/(X) = -2 + (1 - 2X)€* = (=2 + 1 — 2X) = (—2x — 1)¢".

b) f'(x)=0 ego -2x-1=0 & x= —:—ZL et signef’(x) o signe (£2x - 1).

X | =2 -3 1
f/(x) + 0 -

f(x) —
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1 1
c) Onaf (—5) =2e 2 ~1,21.

D’apreés le tableau de variatiow,x € [-2; 1], f(x) <0, donc I'équationf(x) = 2
n'admet pas de solution.

2) a) g'(X) = 2xe X + x*(=1)e™* = e ¥(2x — X?) = X(2 — X)e™*.

b) g(x) =0 ego x=0 ou x=2 et signey(x) e signex(2 — x).

X -2 0 2 4
g(x) - 0 + 0 -
o) 4¢? - 472 —
0 16e4

ExERrcick 4

Injection d’un produit chez un sportif (6 points)

6e —6te  €(6+ —6t) - 6 6t

DOy ~T e e

¢
2) f/(t)=0 i 6-6t=0 © t=1 et signef’(t) e signe 6-— 6t.

t o 1 10
£(t) 0 -
£(t) _— 6t

0 60e-10

3) La concentration maximale est donnée pd 1) = 6e! ~ 2,2 mgL a 10! pres.
Cette valeur est atteinte au bout d’'une heure.

4) Le sportif ne peut pas étre contrélé a tout moment aprésgaetion car le maximum
de la concentration est de 2,2 fgA l'aide d’un tableau de valeur, avec un balayage
de 0,01, on trouve poure [0,62 ; 1, 51] une concentration supérieure a 2/ing

5) On ale programme suivant :

from math import =
def f(t):
return 6x=t/exp(t)
t=1
while f(t)>=0,01:
t=t+0.1
print (t)

On trouve alorst = 8,6, c’est a dire qu'apres 8,6 h le produit est indétectable.
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