EXERCICES 6 juin 2018

Révision : Suites. lﬂté.athicu

Exercice 1
Pondichéry mai 2018

Le plan est muni d’'un repére orthonormé (?) 7).

Les points A, B et C ont pourfiixes respectivea = -4, b=2 etc=4.

1) On considere les trois points' ,AB’ et C d’affixes respectivea’ = ja, b’ = jb et

L 1 .3
c¢ = jcoujestle nombre complexez + |7.
a) Donner la forme trigonométrique et la forme exponeridd |.

En déduire les formes algébriques et exponentielles,d# etc'.
b) Les points A, B et C ainsi que les cercles de centre O et denrdy 3 et 4 sont
représentés sur le graphique ci-dessous.
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Placer les points AB’ et C sur ce graphique.

2) Montrer que les points’AB’ et C sont alignés.

3) On note M le milieu du segment [&], N le milieu du segment [C] et P le milieu
du segment [R\].
Démontrer que le triangle MNP est isocéle.

ExErcice 2
Liban mai 2018

1) Donner les formes exponentielle et trigonomeétrique aesbres complexes
1+i et 1-i

2) Pour tout entier naturel, on pose S, = (1 + )"+ (1 -)".
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a) Déterminer la forme trigonométrique 8g.

b) Pour chacune des deuxfamations suivantes, dire si elle est vraie ou fausse en
justifiant la réponse.

Affirmation A : Pour tout entier naturel, le nombre complex8&,, est un nombre
réel.

Affirmation B : Il existe une infinité d’entiers naturefstels ques,, = 0.

EXERcICE 3
Antilles-Guyane septembre 2017
Soit la suite de nombres complexgg) définie par

= 100

i .
Zn1 = §Zn pour tout entier natureh.

Le plan est muni d’'un repere orthonormé direct (70, 7).
Pour tout entier naturel, on note M, le point d’dfixe z,.

1) Démontrer que, pour tout entier natuneles points O, M et M,,» sont alignés.
2) Onrappelle gu'un disque de centre A et de ragaour est un nombre réel positif, est
I'ensemble des points M du plan tels que Advr.

Démontrer que, a partir d’'un certain rang, tous les pointsappartiennent au disque
de centre O et de rayon 1.

EXERCICE 4
Polynésie septembre 2017
On rappelle que pour tout réelet tout réeb :

cos@— b) = cos@) cosp) + sin@) sin(b).
Le plan est rapporté a un repére orthonormé direcn_()OV)).
On considére la droit& d’équationy = —x + 2.

3

T
7 alors co$é 1 >0

1) Montrer que si le réed appartient & I’intervall%—% ;

2) Soit M un point du plan complexe dfaxe znon nulle.
On notep = |7 le module dez et = arg) un argument de.
Les nombreg etd sont appelés coordonnées polaires du point M.

Montrer que le point M appartient a la droife si et seulement si ses coordonnées
polaires sont liées par la relation :

2
" cosfo-1)

3) Déterminer les coordonnées du point de la dréitke plus proche de I'origine O.

3
T _”[ et p > 0.
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